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LAMEN GRITIQU
GRAPHOLOGIQUES AUXQUELS A DONY
LE BORDEX

RAPPORT DE MM. DARBOUX, APPELL ET POINGARE.)

ORDONNANGE

La COUR DE CASSATION, CITAMDRE CRIMINELLE,

Vu son arrét en date du 5 mars 1004, ordonnant quavant
dire droit sur la demande en revision du jugement du

guerre de Rennes du 0 seplembre 1899, une
supplémentaire sera suivie conformément &
du Code dinstruction eriminelle

Altendu qu'il importe de procéder & lexamen critique de
dive mes ou dludes graphologiques auxquels a donné
licw Ia_pitce dite bordereau — do ceux nolamment qui ont

présentés soit officiellement, soit officieusement, par
AL Bertillon, Valerio, Corps, el par « un ancien ¢leve de
Teole polylechnique (imprimerie Hardy et Bernard, 80, rue
de Bondy, 190k) ».

Ortonne qu'il soit co fait par MM, Poincaré, Darboux et
sppell,  sermentpréalab conformément &
Farlicle 44 du Code dinstruction eriminelle, devant lo
Président de colte Chambre, de faire leur rapport et de
donner leur avis on leur honneur et conscience ;

Dil, en conséquence, que — pour Paccomplissement de
lur mission — MM. les Experls pourront, d'ne part, se
melire en rapport aveo les auteurs (susdésignés el autre
sil y échet) des systémes ou 6ludes précités, afin de provo
uer de leur part toules précisions ou explications : — quils
sont admis, d'autre part, & faire appel aux econcours
feehniquos qui leur paraitraient uliles, fols que celui, il v
alien, du Bureau des Longitudes, et i meltre en ceuvre, en
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Introduction

But the most unsatisfactory part of the whole work is, it seems to us,
the entire ignoration of the true (i.e. the statistical) basis of the second
Law of Thermodynamics. According to Clerk-Maxwell (Nature, xvii. 278)
“The touch-stone of a treatise on Thermodynamics is what is called the
second law.” We need not quote the very clear statement which follows
this, as it is probably accessible to all our readers. It certainly has not
much resemblance to what will be found on the point in M. Poincaré’s
work : so little, indeed, that if we were to judge by these two writings
alone it would appear that, with the exception of the portion treated in the
recent investigations of v. Helmholtz, the science had been retrograding,
certainly not advancing, for the last twenty years

(Peter Gunthrie Tait, Nature, January 1892)
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the entire ignoration of the true (i.e. the statistical) basis of the second
Law of Thermodynamics. According to Clerk-Maxwell (Nature, xvii. 278)
“The touch-stone of a treatise on Thermodynamics is what is called the
second law.” We need not quote the very clear statement which follows
this, as it is probably accessible to all our readers. It certainly has not
much resemblance to what will be found on the point in M. Poincaré’s
work : so little, indeed, that if we were to judge by these two writings
alone it would appear that, with the exception of the portion treated in the
recent investigations of v. Helmholtz, the science had been retrograding,
certainly not advancing, for the last twenty years

(Peter Gunthrie Tait, Nature, January 1892)

J'ai laissé completement de cété une explication mécanique du principe
de Clausius que M. Tait appelle “the true (i.e. statistical) basis of the
second Law of Thermodynamics.” Je n’ai pas parlé de cette explication,
qui me parait d’ailleurs assez peu satisfaisante, parce que je désirais
rester completement en dehors de toutes les hypotheses moléculaires
quelque ingénieuses qu’elles puissent étre; et en particulier j'ai passé
sous silence la théorie cinétique des gaz.’

(Poincaré a Nature, 17 mars 1892)
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Points mobiles se déplagant suivant les équations de la mécanique, de telle
sorte que le volume total reste invariant dans le temps.

Exemple : molécules d’un fluide incompressible : forme change, pas le
volume

Hypothese : les points restent dans E zone bornée de I'espace

Si on consideére r, une région de I’ensemble £, aussi petite soit-elle,
il y aura des trajectoires qui la traverseront une infinité de fois.

On discrétise le temps avec un pas d’amplitude .

r,r,...,m,... :suite des conséquentes de rp aux temps 7,27,...,n7, ...
Antécédente de r’ = région dont r’ est la conséquente.

Régions r; ont méme volume et C E borné = s’intersectent

I, N rqg =81 (p < q) : un point qui part de sy est dans sy au temps (q — p)r.
On remonte le temps : r§ C ry dont sy est la p-iéme conséquente.

Point partant de ry y retournera au temps (g — p)r.

On recommence en remplacant ry par rg.

Suite emboitée (rg) C ro t.g. tout point partant de rg y revient n fois au moins.
Un point partant de 'intersection des r§ repassera une infinité de fois dans ry
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§8. Sar le problame des trois corpe o lon quations do Ia dymamique. n

Corollaire. T vésulte do ce qui précide quiil existe une infinité de
jectoires qui traversent une_infinité

o de fois I régon 7,7 mis il peut
en exister dlautres qui ne traversent cette région qu'un nombre fini de
fois. Je me propose maintenant d'expliquer pourquoi ces derniéres tra-
jectoires .m.mu étre regardées comme exceptionnelles.

C ant_par
obigs dabord den- compléter 1 dé
Nous conviendrons de dire que In probabilité pour que la osion
initiale du_ point mobile P appartienne & une certaine région 7, est &
probabiité pour que cete po i

méme aucun sens précis, je suis
tion.

m il sppartiane

o une autre région
7, dans le méme rapport que le volume de 7, au vo

me de
Les probabilités étant ainsi définies, jo me propse Qétablir que I
probabilité pour qu'une trajectoire issue dun poi

cette région plus de & fois est nulle, quelqu

7, me traverse pas
ot k et q

P q Ique
petite que soit la région r,. Cest Ih ce que jlentends quand je dis que
les trajectoires qui ne traversent 7, quun nombre fini de fois sont ex-
ceptionnelles.

Je suppose que Ia_ position initisle du point P appartienne & 7, et
Je me propose de caleuler I probabilité pour que la trajectoire ssue de
ce point ne traverse pas & + 1 fois In région 7, depuis I'époque o jusqu's
Vépoque n.

Nous avons vu que

e volume © de 7, est el que:

on pourra trouver k + 1 régions que jappellerai

et qui suront une partie commune. Soit s, cette partie commune, soit
s, son antécédente dordre a,; et désignons par s, la 3 conséquente
Je dis que si la position initiale du point P appartient b s,, la tra-
Jectoire issue de ce point traversera &+ 1 fois au moins Ja région 7,
entre Tépoque o et Lépoque
En effet le point ‘mobile. qui dierit cette trajectire e trouvera &
Tépoque o dans I oque pr dans Ia région s,, & époque
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Chaire de Physique Mathématique.

Théorie du Potentiel,

Théorie du Potentiel et Propagation de la Chaleur.
Théorie mathématique de la Lumibre (284)
Théorie de MaxwerL (286, 208),
Thermodynamigue {291).

Capillarité (288).

Probléme des Trois Corps.
Electrodynamique (278, 208),

Elasticité (289).

Electrostatique,

Optique (285).

Tourbillons (200).

Oscillations électriques (202),

Thermodynamique et théorie cinétique des gaz.
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LE MECANISME ET L'EXPERIENCE

Toat le monde-connalt 1 conception mécaniste de anivers qui &
it tant. de bons esprits et les diffirsates formes quelle a revi-
‘Los uns #¢ représentent le monde matéricl comes formé d'slomes

qui s¢ meavent en ligns droite ¢6 verta de leor inertie
a direction de ce mouvement ne peut changer qus lorsque deux
atomes se choquent.

Lew natres admllent Taction & distance b supposeot que les
atomes exsrcent les ans sur les aulres une atlraction (ou uoe répuls
Sion) qui dépend. de la distancs suicunt. une lf quelcongue.

La premitre maniore de voir nest évidemment qu'un ens particu=
er e laseconde; ce qu Je vais die sora vrai de e et de Isutee.
Ls eonclusions les plus importanies S'appliqueraient dillenrs au
mécanisme cartésiea b I'60 suppose In matiére continue

‘o sl past-ies ic Ie iou de discuter les dilicaltés métaphysi-
qose que soulévent ces coneptiont; mais je aaarais pas pour el
antosité adcessalre. Au lisn dentrateair les lecleurs d sette rovue
de ee quils cavent mieux que moi, j¢ préfore leoe parler do suels
i Tour sont meins familiers mais qui peuve cependant les inté-
resser indiractement.

e vais done m'occapés das obstatles que los mécanistes ont ren
contréa quand il ont vouln conciier loar sysiéme avec ls fits cxpé-
Fimentaus et des eiforis quiils ont fits pour les vaincre ou 6%
touraer.

Dans Phypothise d mésanisme, 1ous les phénoménes doiveat ilre
réoersibls pie ¢sample les astres pourralent parcouric 18urs orbiles
Tans le sens rétrograde sans que 1a Toi 4e Newton (0t violéo; il en
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On the Mazsell-Boltcmann Doctrine of Kinetic Energy. 397

April 28, 1892,

Mr. JOHN EVANS, DO.L, LL asurer and Vieo-Prosidont,
Tollowed by Th LORD KELVIN, Prsident, in the O

£ the Prosenta recvived was id on tho table, and thanks

A List o
ordered for them,

o rond i

Tho following Papers we

L «0u ocisivo Toteease_ disproving tho Maxwll-
Boltzmann Doctrine regarding Distribution of Kinetic
Encrgy.” By The Lowb KEivm, Pros, RS, Received

April 6, 189,

The doctrino rofurred to is that stated by Maxwell in his paper

«Gn th Averago Distxbation of Enorgy in u Sysiom. of Mavoral

Poita” C Cumb. Plil. Soc Tran, Mny O, 176, epubished in vl 2
Scientific Papers’) in the following words :

Tt vimate s oF e st h versgs Ko nergy of
o given portions of the system must be in the ratio of the number
of degrees of freedom of those portions.”

Lt tho system consst of threo bodies, A, T, €, all movablo only in

one straight ine, KHL
B beings a simple vibrator controlled by a spring so stif that when,
at any time, it has very nearly the whole energy of the system, its
iions on each side of its position of equilibriom. are

5 and A, equal m

O, snactad on by fore excopt when it stikus L, & xsd barvier,
and when it strikes or is struck by

A, umacted on by foree except hen it stk o i stk by B,
and when i 5 at 10 thaa a corain distanco, K, rom n ol opel:
Jeut barrier, K, repelling with a force, ¥, varying according o an
Taw, or constant, whon A is between K and H, but becoming infnitely
et when, (i£ at any-time) A. rachen K, and gons infustesimaly

Supposs nowA, T, G to be all moring to and fro. Tl collisions

betw . the eual budies A and © o it b s s

.qm.m pep coep cqual, the average kinctic energy of

e Rt g Ny A energy of C,

when the times of A being in the space betarcen H and K are
2
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Cette théorie mérite-t-elle les efforts que les Anglais y ont consacrés?
On peut quelquefois se le demander; je doute que, dés a présent, elle
puisse rendre compte de tous les faits connus. Mais il ne s’agit pas
de savoir si elle est vraie; ce mot en ce qui concerne une théorie de ce
genre n'a aucun sens . Il s’agit de savoir si sa fécondité est épuisée ou si
elle peut encore aider a faire des découvertes. Or, on ne saurait oublier
qu’elle a été utile a M.Crookes dans ses travaux sur la matiére radiante
ainsi qu’aux inventeurs de la pression osmotique. On peut donc encore
se servir de I'hypothése cinétique, pourvu qu’on n’en soit pas dupe.
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Cette théorie mérite-t-elle les efforts que les Anglais y ont consacrés?
On peut quelquefois se le demander; je doute que, dés a présent, elle
puisse rendre compte de tous les faits connus. Mais il ne s’agit pas
de savoir si elle est vraie; ce mot en ce qui concerne une théorie de ce
genre n'a aucun sens . Il s’agit de savoir si sa fécondité est épuisée ou si
elle peut encore aider a faire des découvertes. Or, on ne saurait oublier
qu’elle a été utile a M.Crookes dans ses travaux sur la matiére radiante
ainsi qu’aux inventeurs de la pression osmotique. On peut donc encore
se servir de I'hypothése cinétique, pourvu qu’on n’en soit pas dupe.

Je crois que le théoreme de Maxwell est bien une conséquence
nécessaire de son postulat, du moment qu'on admet I'existence d’un
état moyen; mais le postulat lui-méme doit comporter de nombreuses
exceptions.




robabilités
thi des fonctions arbitraires

Les travaux probabilistes ttage de i

2. Les travaux probabiliste




Cours de probabilités
des fonctions arbitraires

Les tr: r ili y
travaux probabilistes iz cles Eries

COURS DE LA FACULTE DES SCIENCES B
COURS D PIYSIQUE MATHEMATIQUE

CALCUL

PROBABILITES

LA PHISESSEES PNDLNT L DEUXIENE SURESTRE 6331494

H. POINCARE,

PARIS,




s arbitraires

Les travaux probabilistes

La Chaire de Physique Mathématique a pour titre officiel: Calcul des
Probabilités et Physique Mathématique. Ce rattachement peut se jus-
tifier par les applications que peut avoir ce calcul dans toutes les
expériences de Physique; ou par celles qu'il a trouvées dans la théorie
cinétique des gaz. Quoi qu’il en soit, je me suis occupé des probabilités
pendant un semestre et mes lecons ont été publiées. La théorie des
erreurs était naturellement mon principal but. J'ai di faire d’expresses
réserves sur la généralité de la "loi des erreurs”; mais j'ai cherché a la
justifier, dans les cas ou elle reste légitime, par des considérations nou-
velles
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La Chaire de Physique Mathématique a pour titre officiel: Calcul des
Probabilités et Physique Mathématique. Ce rattachement peut se jus-
tifier par les applications que peut avoir ce calcul dans toutes les
expériences de Physique; ou par celles qu'il a trouvées dans la théorie
cinétique des gaz. Quoi qu’il en soit, je me suis occupé des probabilités
pendant un semestre et mes lecons ont été publiées. La théorie des
erreurs était naturellement mon principal but. J'ai di faire d’expresses
réserves sur la généralité de la "loi des erreurs”; mais j'ai cherché a la
justifier, dans les cas ou elle reste légitime, par des considérations nou-
velles

[Cette loi] ‘ne s’obtient pas par des déductions rigoureuses; plus d’une
démonstration qu’on a voulu en donner est grossiere, entre autres celle
qui s’appuie sur I'affirmation que la probabilité des écarts est propor-
tionnelle aux écarts. Tout le monde y croit cependant, me disait un
jour M.Lippmann, car les expérimentateurs s’imaginent que c’est un
théoreme de mathématiques, et les mathématiciens que c’est un fait
expérimental.
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COURS DE LA FACU

/& CALCUL
NP ROBABILITES

DEUXIEME EDITION, REVUE ET AUGMENTEE PAR LAUTEUR

Fonction caractéristique :
1) f(a) = 3, pxe™* dans le cas discret fini
2) f(a) = [ ¢(x)e**dx dans le cas a densité.
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CHAPITRE XI

LE CALCUL DES PROBABILITES

On s'tonnera sans doute de trouver, 4 cette place,
des réflexions sur le calcul des probabilités. Qu'a-t-il i
faire avec la méthode des sciences physiques ?

Et poustant les questions que je vais soulever, sans
les résoudre, se posent naturcllement au philosophe
qui veur réfléchir sur la physique.

Et c’est i tel point que, dans les deux chapitres pré-
cédents, 'ai && amené plusicurs fois 4 prononcer les
mots de probabilité et de hasard.

«Les faits prévus, aide dit plus haut, ne peuvent
étre que probables. Si solidement assise que puisse
nous paraitre une prévision, nous ne sommes jamais

bsol siirs que lexpéri ne la dé Ppas.
Mais la probabilité est souvent assez grande pour que
pratiquement nous puissions nous en contenter ».

Et un peu plus loin, fai ajouté :

«Voyons quel rle jouc dans nos généralisations la
croyance i la simplicité. Nous avons vérifié une loi
simple dans un grand nombre de cas particuliers;
nous nous refusons & admertre que cette rencontre si
souvent répétée, soit un simple effet du hasard..

Ainsi, dans une foule de circonstances, le physicien
se trouve dans la méme position que le joueur qui sup-

La science et I'hypothese, 1902

Cours de probabilités

des fonctions arbitr

Battage des cartes

CHAPITRE IV

Lo hasard,

« Comment oser parler des lois du hasard? Lg
hasard n’est-il pas I'antithése de toute loi? » Ainsi
gexprime Bertrand au début de son Calcul des pro-
babilités. La probabilité est opposés 4 la certitude;;
c’est donc ce qu'on ignore et par conséquent semble-
t-il ce qu'on me saurait calculer. Il y a la une
contradiction au moins apparente et sur laquelle on
a déja beaucoup écrit.

Et d'abord qu'est-ce que le hasard? Les anciens

istinguaient les qui ient obéir
& des lois harmonieuses, &tablies une fois poumn
toutes, et ceux qu'ils attribuaient au hasard;
’étaient coux qu'on ne pouvait prévoir parce qu'ils
étaient rebelles & toute loi. Dans chaque domaine,
les lois précises ne décidaient pas de tout, elles tra-
gaient seulement les limiles entre lesquelles il était
parmis au hasard da a2 mouvoir. Dans cetts concep-

Science et Méthode, 1908
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Trois sources du hasard

1) Ignorance d’'une cause trés petite que nous ne pouvons pas connaitre
mais qui produit un effet tres grand

2) Complexité des causes qui nous interdit d’accéder a un ordre autre que
statistique (comme dans la théorie cinétique des gaz),

3) Intervention d’'une cause imprévue que nous avons négligée.
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Comment saurons nous que deux cas possibles sont également prob-
ables? Sera-ce par une convention? Si nous plagons au début de
chaque probléme une convention explicite, tout ira bien; nous n’aurons
plus qu’a y appliquer les regles de I'arithmétique et de I'algébre et nous
irons jusqu’au bout du calcul sans que notre résultat puisse laisser place
au doute. Mais, si nous voulons en faire la moindre application, il faudra
démontrer que notre convention était Iégitime, et nous nous retrouverons
en face de la difficulté que nous avions cru éluder.
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Grand nombre de tours : variation infime de I'impulsion initiale fait changer de
couleur

Revient au méme : roulette divisée en un grand nombre de petits secteurs de
longueur ¢

Convention :
Probabilité pour que cet angle soit compris entre 6 et 8 + df = p(6)do
(o est une fonction arbitraire mais naturellement continue)

Probabilité cherchée : I'intégrale de ¢ étendue a tous les secteurs rouges.

e: longueur d’un secteur sur la circonférence,

Double secteur de longueur 2¢ contenant un secteur rouge et un secteur noir.
My et my : max et min de ¢ sur le double secteur considéreé.

e petit et ¢ continue = M — my, < 4§

Différence entre intégrales rouge et noire < >, (Mx — m)e < 278

Somme de ces deux intégrales = 1 = chaque intégrale ~ 1/2.



™ ns arbitraires
Les travaux probabilistes

ec
Battage des cartes

ELEMENTARY PRINCIPLES

STATISTICAL MECHANICS

DEVELOPED WITH ESTRCAL REFERECE TO

THE RATIONAL FOUNDATION OF
THERMODYNAMICS

By

J. WILLARD GIBBS
Profin of Mshomatil Phpsa in Yale University

NEW YORK: CHARLES SCRIENER'S SONS
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attage des cartes

Probabilité p pour qu’aprés un battement, méme ordre qu'avant; g =1 —p
ordre changé.

n battements : le joueur gagne (aprés ces n battements) une somme S égale
a

1 franc  si ordre inchangé
-1 franc  sinon

S =TI, X; avec X; = +1 indépendantes de loi (p, q)

Donc E(S) = (p— g)" — 0 quand n — +oo (sauf dans les cas triviaux p = 0
ou 1)

= les deux ordres possibles ont tendance a devenir équiprobables.
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CHAPITRE XVL

QUESTIONS DIVERSES.

. Battage des cartes. — Je me suis occupé dans I'in-
qui bat un jeu

AU joue!

wroduction des problémes relatifs

de cartes. Pourquoi, quand le jeu a été battu assez longtemps,

rmutationsdes cartes, c'est=

ous queé toutes les

admettons

tes peuvent étre

a-dire tous les ordres dans lesquels ces

? Clest ce que

s, doivent &t

rangé

nous allons examiner de plus prés.

Soit g le nombre des cartes; soit §; une permutation

tion qui consiste

quelconque, c'est-i-di l'opé

arte qui avant la permutation occu

passer au rang « l:
le rang 3; « élant une fonction déterminée de 3. Le nombre

bles est ¢! 1l y au

total des permultations po

ordre des carles que nous considérerons comme norn

gnerons par Sy; €l nous r

et que nous d.
8, l'ordre dans lequel se¢ trouveront rangees

lorsque, primitivement rangées dans l'ordre normal, clles

représentera  la fois

subiront la permutation

I'ordre normal, et la permula ion identigue, celle quin‘altére

pas I'ordre des cartes. Cela posé, deux permutations consi=

cutives S, et 8, équivaudront & une permutation unique Sy,
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REMARQUES SUR CERTAINES QUESTIONS DE PROBABILITE;
Par M.

ir Bou

1. On sait que les questions de probabilité o interviennent des
variables continues ne peuvent acquérir de sens qulen vertu de
conventions précises. Comme le fait observer Joseph Bertrand, si
une variable z est assujellie & rester comprise entre o et 1, son
carré z* est assujetti aux mémes conditions et la probabilité pour

que z soit compris entre o et 4 est égale i I probabilité pour qu
comp e (') si Pon sup-
posait & chacune de ces probabilités une valeur intrinséque, c'est
a-dire définic objectivement d’une manicre indépendante de toute
convention.

a* so Labsu

entre o et 4. Cela ser

() Voir Porsean, Caleul des probabilités, 5 Leco
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REMARQUES SUR CERTAINES QUESTIONS DE PROBABILITE;

Par M. Exice Boues

leul des probubilités,  Legm,

Les méthodes de M. Lebesgue permettent d’étudier des questions de
probabilités qui paraissent inaccessibles par les procédés d’intégration
classique. Dvailleurs, dans les cas particuliers les plus simples, il
suffira de se servir de la théorie des ensembles que javais appelés
mesurables et auxquels M.Lebesgue a donné le nom de mesurables
(B) ; I'application de cette théorie des ensembles mesurables au calcul
des probabilités a été, a ma connaissance, faite pour la premiere fois
par M. Wiman.
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R:vlsllmg the Sources of Borel’s Interest
: Continued Fractions, Social
Involvement, Volterra’s Prolusione

Asontx DURANDS and LavENT MazLinx’

1. Iuroduction’

When Enilke Borel met Vio Volerr, s the Intemtions] Congress of Mathermaticians
in Zurich in 1897, he v 11 yeas younger han olters and slrady comsidered 5
rillintyoung maihemtician. Borel hd isen swifly o th post of sssocite prfesr
the univeesiy of Lill, alhough at this point his inernational reputton was sl
overbadoned by clder mtheratcians ke Pince and Hermite who doinaid the

endance markovienne

A.Durand and L.Mazliak : Revisiting
the sources in Borel’s interest in prob-
ability, Centaurus, 2011

pees, hd ot yet resched the watershd e which he casiog amunt
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Revisiting the Sources of Borel’s Interest
in Probability: Continued Fractions, Social
Involvement, Volterra’s Prolusione

A.Durand and L.Mazliak : Revisiting
the sources in Borel’s interest in prob-
ability, Centaurus, 2011

les probabilités apparaissent comme la seule voie d’acces envisageable
au chemin de I'avenir dans un monde qui n’est plus doté des arétes vives
de la certitude mais se présente désormais comme le royaume flou des
approximations.

(Cavailles, Du collectif au pari, RMM, 1940)
e
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ANNALES |

TIFIQUES

e

L’ECOLE NORMALE SUPERTEURE.

SUR LES PRINCIPES

THEORIE CINETIQUE DES GAZ,

Par M.

e BOREL.

applications el extensi
us difficulti par tou:
s probabilités aux

or, los applicatic
statistiques concernant les mol

oseph B

erminer, conn:

méme des probl

et de précision eb que les déductions par lesquelles on
la solution manquent parfois de ri

wiration pour les
ile et ils ont e

théorie. La
aux pre-
miers obstacles;

$ SUSCCq-
tibles de vérifi 5

i

ment i

snn. Be. Rarw., (3), XKIIL = Jusvan sqof
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Je voudrais m'adresser a tous ceux qui, au sujet de la théorie cinétique
des gaz, partagent I'opinion de Bertrand que les problemes de proba-
bilité sont semblables au probleme de trouver I'4ge du capitaine quand
on connait la hauteur du grand mat. Si leurs scrupules sont jus-
tifiés jusqu’a un certain point parce qu'on ne peut reprocher a un
mathématicien son amour de la rigueur, il ne me semble cependant pas
impossible de les contenter.

C’est le but des pages qui suivent : elles ne font faire aucun progres
réel a la théorie du point de vue physique; mais elles arriveront peut
étre a convaincre plusieurs mathématiciens de son intérét, et, en
augmentant le nombre de chercheurs, contribueront indirectement a
son développement. Si c’est le cas, elles n‘auront pas été inutiles,
indépendamment de l'intérét esthétique présent dans toute construction
logique.
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Je voudrais m'adresser a tous ceux qui, au sujet de la théorie cinétique
des gaz, partagent I'opinion de Bertrand que les problemes de proba-
bilité sont semblables au probleme de trouver I'4ge du capitaine quand
on connait la hauteur du grand mat. Si leurs scrupules sont jus-
tifiés jusqu’a un certain point parce qu'on ne peut reprocher a un
mathématicien son amour de la rigueur, il ne me semble cependant pas
impossible de les contenter.

C’est le but des pages qui suivent : elles ne font faire aucun progres
réel a la théorie du point de vue physique; mais elles arriveront peut
étre a convaincre plusieurs mathématiciens de son intérét, et, en
augmentant le nombre de chercheurs, contribueront indirectement a
son développement. Si c’est le cas, elles n‘auront pas été inutiles,
indépendamment de l'intérét esthétique présent dans toute construction
logique.

(%) Foir dans PoNcant, Lea Science et Illypothése, le Chapitre sur le caleul des pro-
babilités. Je ne puis citer & chaque instant ces pages suggestives, dont la lecture m'a 6L6
fort utile. Sur plusieurs points, d’ailleurs, j'adople un point de vue tres différent de celui
de M. Poincaré.
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Probleme A - Quelle est la probabilité pour qu’au 1er janvier 1907 toutes
les petites planétes soient sur un méme demi-cercle C, fixé I'avance.

Probléme B. - Quelle est la probabilité pour que les points P soient tous
sur Cy a une époque t comprise dans un intervalle donné de 2000 ans,
par exemple entre le 1er janvier 907 et le 1er janvier 2907, cette époque
t sera déterminée par le sort, de telle maniére qu'il y ait des probabilités
égales a ce que t soit compris dans deux intervalles de temps égaux
quelconques.

Probleme C. - Connaissant a € prés les moyens mouvements des n
petites planétes et connaissant exactement leurs positions initiales, on
désigne par w la probabilité pour qu’a une époque t choisie arbitraire-
ment dans un intervalle a, b tous les points P correspondants soient sur
Ci. Quelle est la limite vers laquelle tend @ lorsque l'intervalle a, b aug-
mente indéfiniment?
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Je viens de lire le livre que vous avez eu I'amabilité de me faire en-
voyer; je n'ai pas besoin de vous dire combien les parties neuves m’ont
intéressé, en particulier votre théorie du battage. J'ai essayé de la met-
tre a la portée de ceux qui ne sont pas familiers avec les nombres com-
plexes, et il m’a semblé que j'obtenais ainsi une proposition un peu plus
générale. Si elle est nouvelle, et si elle vous parait intéressante, je vous
demanderai de communiquer la note ci-jointe.

(Borel a Poincaré, 29 décembre 1911)
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Karel Vorovka
Cesta matematika
k filosofii

Karel Vorovka
(1879-1929)
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Bohuslav Hostinsky
(1884-1951)
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e ThIDA 1L ctsio

Nove feSeni Buffonovy lohy o jehle

[ ——

Bohuslav Hostinsky
(1884-1951)
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Bohuslav Hostinsky
(1884-1951)

e ThIDA 1L ctsio

Nove feSeni Buffonovy lohy o jehle

[ ——

o ose ey

SUR UNE NOUVELLE SOLUTION DU PROBLENS DS LA
s . . HoSTINSRY

4 Wemoires d
vy Ceské Akademie

lle st & Vinte-

entee de Vaigu
ar un contous fermé
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COMPTES RENDUS

DES S

ANCE:
DE I’ACADEMIE DES SCIENCES.

ettt —

SEANCE DU LUNDI 4 JUILLET 1927.

FRESIDENCE DE M. Cusatxs BARROIS,

MEMOIRES ET COMMUNICATIONS
DES MEMBRES ET DES CORRESPONDANTS DE LACADEMIE.

CALGUL DES PROBARILITES. — Sur lo batiage des cartes.
Note de M. Habasin.

considéré au point de vue des proba-
at ergodique, fondament
Cest 4 ce titre que P
s surle Caleul des probabilités (). D' autre
cet égard par Poincaré repose sur un emploi assez
 des nombres comple
au contraire
possible, permettant d

celle du po

aéralisés, 1l y ainié

ien mettre cn évidence linflue
démonstration q

nivre me p:

Lsatisfaire &

e d'opérations élémentaires

(') Lepoas rédigées par Quiquat,

ition, 1913, Chap. XVI
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PAUL LEVY
MAURICE FRECHET

50 ans de correspondance
mathématique

T’ étais resté sur I'impression que je n’avais fait que répéter Poincaré,
avec quelques modifications de détails, jusqu’a il y a environ 6 mois.
A ce moment Hadamard m’a dit : * Je viens seulement de décou-
vrir ce que vous dites du battage des cartes ; vous dites que vous
citez Poincaré, ce qui fait que j’ai passé la nuit sur ce paragraphe ; or
Poincaré n’a rien fait de si simple”®?

(Paul Lévy a Maurice Fréchet, 9 novembre 1928)
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SHANCE DU g JANVIER 1458 50

dresse des remerel

Hu Associé

i o Toviouse adresse
rdée

 NATIONALE VETER

subvention ace

‘|.L.| qui a #1é fait d
en 1926 sur la Fordation Lontreuil,

case des remen

oLk Povrrecaxtion od
sur la Fondation Lautrewi

[Ty ———"
Correspon

v* Memenio du Chimiste (11, — Partie indusiriclle), v
BoLL
(N
Jamions dinaphiopyranl; canthydvol t sl de pyyie (Chimie organique
par Ricnane Fosse, { Prcsenté par M. I

hercles de chimic analytique, biologique et agricale). Lex

CALCUL DES PROBABILATES. — Sur les probabilivés relatives auz transfor-
. Hadamard

waations repétées, Note de M. B, Hoswissn

1. Le probléme du batlage des caries proposé el résulu par Henri
Poincard (voir son Celeul des Probubitités, == &lition, p. 3o

wment repris pur M. Hadamard (voir Comprer rencluz, 185, p.
i onstration du théorime de Poin
Je me propose X
tre A.“,sh.,‘...- 4 Pétude de problémes plus généraux
ne peut prendre que les valeurs
ent une suite de transfos

bisse sucees:

o summm
mations dues au hasard. DVabord,  est supposée égale
transformation T, la change en oy, Une seconde transform
change .y en . el ainsi de suite, Disignons par py la probubilité pour qu

é by aprés celte
s supposons que py ne dépend que des indices ¢ et &

transformation.
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BOLOGNA

3.10 SETTEMBRE
MCMXXVIIL (vi)

CONGRESSO lNTERNAZIONALE DEI MATEMATICI
SOTTO L'ALTO PATRONATO DI §. M. IL RE D' ITALIA
PRESIDENTE D'ONORE . E. BENITO MUSSOLINI CAPO DEL GOVERNO

TESSERA DI AMMISSIONE 0031
Rilasciata 4l Sig. ﬁbf HOStulSky
"

Firma del Congressista ) Per il Comi

i Bk freatgnd 1/‘7 4 4 i J
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BOLOGNA

3.10 SETTEMBRE
MCMXXVIIL (Vi)

CONGRESSO INTERNAZIONALE. DEI MATEMATICI
SOTTO L'ALTO PATRONATO DI 8. M. I, RE D' ITALIA
PRESIDENTE D'ONORE 5, E. BENITO MUSSOLINI CAPO DEL GOVERNO

TESSERA DI AMMISSIONE 0031

Rilmdaln al Sig. ﬁbf M}I@Stmik

L Bt Z“L?'m"?i?é %Zf'ﬁ _;i

Paris, 1930
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c’est fini!

Merci de votre attention !
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